
IX Kavkaska matematiqka olimpijada

Majkop, 11.{16. mart 2024. godine

Juniori. Dan 1.
12. mart

1. Kuglice 3 boje | crvena, plava i bela | smextene su u dve kutije. Ako se
izvade 3 kuglice iz prve kutije, me�u �ima �e sigurno biti plava. Ako se
izvade 4 kuglice iz druge kutije, me�u �ima �e sigurno biti crvena. Ako se
izvade bilo kojih 5 loptica (samo iz prve kutije, ili samo iz druge kutije,
ili iz obe kutije istovremeno), me�u �ima �e sigurno biti bela kuglica.
Koji je najve�i mogu�i ukupan broj kuglica u ovim kutijama?

2. Polo�aj rombova ABDK i CBEL je takav da B pripada du�i AC i E

pripada du�i BD. Taqka M je sredixte KL. Dokazati da je ∠DME = 90◦.

3. Dato je 10 prirodnih brojeva a1, a2, ..., a10 qiji je zbir jednak 1000. Proizvod
�ihovih faktorijala

a1! · a2! · ... · a10!
je deseti stepen nekog prirodnog broja. Dokazati da su svi dati brojevi
jednaki.

4. Dat je skup P od n > 100 taqaka u ravni takvih da nikoje tri nisu ko-
linearne, i skup S od 20n razliqitih du�i, svaka od kojih spaja neki par
taqaka iz P . Dokazati da postoji prava koja ne sadr�i ni jednu od taqaka
iz skupa P i seqe najma�e 200 du�i iz skupa S.


