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YBOI

1.1 MWcropuja mo Iliaarona

Jbynu cy cBojy 3HATHXKEJbY W PaJIO3HAJIOCT 33 CBE TUIIOBE OOJIMKA W TeJa IO-
Ka3WBaJIM jOII y BPEMEHMMa KaJa Cy HCTe nprauu 1o 3ujgoBuMma rnehuna. Kako
Cy pa3BHUjaJii CBECT O I'€OMETPHjU Kao HAYyIH, TAKO CY J0Ja3Uje U KOHCTPYKIIHje
IIPBUX TPaBUJIHUX (PUTYypa, OJHOCHO Tesja. HapaBHo, TO je HEIITO O dYeMy HeMa
HUKAKBUX CBEJIOYEIHA, 1A ce HUKAJl He MOXKe ca curypHoihy pehu ko je duo opu-
IUHAJIHU ,,[IpoHaJa3a4” OmIo Koje ¢purype min tesa. C 003UpoM Ha TO J1a 3aKOHU
MaTeMaTHKe He 3aBHCe O] KyJIType jeJIHOI WJIM JPYyror HapoJa, BPJO YeCTO Cy
ce ucTu O0UIM (CHMOOJIM WM O3HAKE) TOjAB/bUBAJIM HA PA3IUIUTHM MECTHMA
Uy pa3HuM Kyjarypama. [IpBa deTwpm mpaBujHa Teja Cy CIHO3HATA KPO3 MAIITY
U YUCTY JIeY]y UTPY Ca UCEIKAHUM IIJIOYUIaMa Y jeIHaKOCTPAHUYIHE TPOYIJIOBE U
KBaJIpaTe. Y TO BpeMe, Ha cleHy je ctynuo Tmmaj n3 Jlokpe, jeman u3 Iluraro-
pejckor GparcrBa (HaBogHo nocrojelin, ako je 3a Beposaru IlinaroHoBuM Jesnma:
Tumaj n Kputiuja), KOju je BUMa JIOJIENO UETUPH €JIEMEHTa YKIUBOTA!

e TeTpaeap — BaTpa, HajMamke IJbOCHU IIPEJICTaB/bajy CyBoly Barpe;
e xekcaenap (KOIKA) — 3eMJba, 300T CBOje CTabuJIHe CTPYKTYDE;

® OKTae/lap — Baz/lyX, 300T' CBOje OKPET/bUBOCTU IIOMIYT je/IHE UUTDE;
e mKOcaeJ ap — BOJIa, HAjBUIIE IIJHOCHU ITPEJICTABIbA]Y BJIAYKHOCT BOJIE.

Hacrasspajyhu oBy mprdy cToje u pa3Ha TyMadema O [I0jeIMHIM eJleMTUMa. JeaHo
0/1 IbUIX KazKe JIa BaTpa CUMOOJIN3Yje IJIa3My, 3eMJba YBPCTO arperaTHo CTame, BOJIa
— TEYHO U Bas3J/lyX — racosuto. Kaja je KoHCTpyuncao u nocsemmne, 11eTo IPaBuIHO
TeJgo0 — JoAeKaesap, llmaTon ra je mporsiacmo meTHM eJIEMEHTOM II0JT Ha3WBOM
KOCMOC, KOjU YMHU CBe W KOjU je eCeHIujajian y cBeMmy (CjuKa .
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JoIr HeKOJTMKO KapaKTEePUCTUKA KOje Cy JOIMPUHESE Ja OBOjH JIoJeKaeaap Kao
TEJIO BayKHUje W JIEIIe OJI OCTAJUX Cy Ja Ce jeJIHAKOCTPAHUYHH TPOYrao MOXKe
oJIeTNTH Ha 6 TPOYTJIOBA HeTOBUM KapPaKTEPUCTHIHUM JIy2KAMa, Y TPOHOPIHjn 1,
V3, 2, nako Cy OHHU 3aITpaBO CaMO TOJIOBUHA JeJHOT jeITHAKOCTPAHUIHOT TPOYTJIA,
JIOK ce KBaJIpaT MOKe IIpecelameM JijaroHasa MoJIeJIUTH Ha YeTUPH jeITHaKOKpar-
Ka IIpaBoOyIJla Tpoyrya mnporopiyja 1, 1, V2. Hujennom kombunarnujom oBa jBa
IIpaBoyTrJ/ia TPOyIJia Koja je OH cMaTpao 3a ,,CyOo-aToOMCKe” YecTuiie Huje MOorao Jia
ce HAIlpaBU MPABUJIAH IIETOYTao KOjHU je CTpaHa JojieKaejipa. TuMe je OH 07Bajao
Jo/iekaenap Kao eTap KOju HeMa HaYWH 3a MeIame ca MaTepujoM, JIOK je cCMa-
Tpao Ja ce ol jejHe jeaunuiie” ukocaeapa (Boje) MO¥Ke J0OUTH 5 jeIMHUIA BATPE
(rerpaeapa) wim 2 jequHure Basayxa (okTaeapa) u 1 jenunura Barpe (TeTpaeupa).

1.2 Eykaunagosu EjemeHTu

Eyknumg je rpyukn maremMaTndap KOju je *KUBeo KpajeM 4. U IMOYeTKOM 3. BeKa
II.H.€., HAJIIO3HATUJU TI0 CBOM JIONPUHOCY T'€OMETPHUjU W OUYyBamy CBHUX JIO Taja
IMO3HATHUX 3Hama 0 reomerpuju. Hammcasmmu Eaemeniie, 13 Kibura Koje cy o0yxBa-
TUJIEe 0 T Ia TTO3HATO 3HAE TeOMETPHje, TTOCTAO0 je YOBEK KOMe MOXKEMO HajBUIIIE
3aXBaJINTU 3& CBE IITO 3HAMO O reoMeTpuju. 1mx 13 Kmura o reoMeTpuju cy To-
JINKO CBEOOYyXBaTHE /@ MOIYy OMTHU IIPeJMET IeJIOr jeJJHOr HAyJHOr pajia U3 KOr
pasjiora ce mehy 3ajip:KaBaTi Ha J€Ta/bUMa U3 OBUX KIbUTA, HETO CAMO HAIIOMEHY-
TH HEKOJIMKO HajBaXKHUJUX CTBAPHU KOje Cy Be3aHe 3a HHUX. 3al09e0 je ca CBOjuX
23 nedurnmmje, 9 akcmoma u H MOCTYJIaTa, OJf KOJUX je . IMOCTYIaT OCEOHO KOH-
TPOBEP3aH jep mMa dorary ucropujy auckycuja. IIpsa Teopema je Pons Asinorum,
OJTHOCHO TeopeMa KoOja KaxKe Jla Cy Y jeJIHAKOKPAKOM TPOYIJLY YIJIOBH Ha OCHOBU-
mu jennaku. [lopes Tora, y npBy Kmbury je yBpiiteHa u [luttiaiopura weopema.
o mrecte Kibure ce cBa reoMerpuja ojiBHja y paBuHH, 3aTuM Kibure VII - IX
ce DaBe TeopujoM OpojeBa u mocsaembe detupu Kibure X - XIII npuyajy o reo-
MeTpHjU y TpOoCcTOpy. 1 puHaecTa KmbUra ce 3aBpIIaBa KOHCTPYKIMjOM ITPaBUIHOT
nonekaespa. I[locroje cnexkymanmje ma je Eykaug namucao Eaemenilie Kao KOpake
reoMerpuje Kojuma Tpeda mhu j1a Om ce KOHCTpyHCao JOJIeKaeJap U Ja je THMe
rojipkaBao I11aToHOBY u/ejy O ,,KOCMUYKOM TEJy.

1.3 3amumMmsbuBOCTHU

Kpo3 1ieo cpenmu Bek, 3Hama U3 MaTeMaTHKe, &Il U TeHEPAJTHO 3Hamba U3 OCTa-
JINX HAyIHUX OOJIACTU HUCY HaIPeIoBaja, TaKO Ja ce HeMadKNd acTPOHOM JoxaHec
Kenep u nabe 3adaBbao Faementiuma u Ilnaronoum temuma. Iloap:kasajyhu
[InaTonoBy muejy Be3aHy 3a D ejleMeHaTa, IIOCTABUO je XOPOCKOIICKE 3HAKOBE Ha
crpate nojaekaenpa. I[locmarpajyhu CyHdeB cucreM m opOuTe IJIAHETA Y HEMY, Y
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CBOjOj BU3WjU je KPEHyO Ja ce ,urpa’ KOHIEHTPUYIHO mnocraBibajyhu Ilraronosa
tena y CyndeB cucreMm, rpajehu cBoj Biactutu yauBep3ym. L'oguae 1596. je obja-
Buo kmwury Mysterium Cosmographicum y Kojoj je mpeioxuo usrien CyHaeBor
cucreMa ca 7o Tajia noznarux 6 mianera. [Ipersapajyhu opdury cBake mianere y
BeJIUKU KPYT cdepe u nocras/barbeM 5 [lnaronosux Tesia uamehy mux je ampoxcu-
Mupao usriesn CyHdeBor cucremMa oBUM pejsioMm: Mepkyp — okrTaenap — Benepa —
nKocaesap — 3emsba — Jojekaeaap — Mapc — terpaegap — Jynurep — KOIKa —
CarypH (ciuka . OBy uzejy je yop3o Mopao Jia OCTaBH, aJi CBOJUM JIAJbUM HM3-
ydaBarmeM je JI0Iao /10 IPBa TPU 3aKOHA OpOUTAJIHE JIMHAMUKE KOja Cy TPOMEHUIIA
TOK MHOTUX HCTpaKuBama y ¢usunu u acrpoHomuju. ok ce dasuo [LnaTonoBum
TeJUMa JIOIA0 je U JI0 MPABUJIHUX HEKOHBEKCHUX IOJIHesapa O KojuMa he dutu
peun KacHHje.

Op 5 IlnaronoBux Testa, 3 jegHOCTaBHEja Ccy HaheHa y mpupoau rpajgehu pasne
kpucranse pemerke (ciuka [1.3). Hako Hu nogexaesap Hu uKOcaesap HHUCY IIPO-
HaheHU y KPUCTAJTHUM pelleTKaMa, HeKe CTPYKTYpe J0JieKae pa MOTy ce ponahu
y HeKuM jenumberbuma oopa. [loueTkom nBaseceror Beka dmosior Epner Xakern je
OTKpHUO BPCTe pajmosiapuja (€yKapuora Koje mMmajy MuHepaJiHe hejinjcke ckeere)
KOje Cy monpuMuiIe 0OJIMKe IPaBUJIHOD WKocaeapa u mojekaenpa (mat. Circogonia
icosahedra, Circorrhegma dodecahedra — civka .
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IHonuenpmn

2.1 Ocobune mogameaapa

2.1.1 Hdedunucame

[TomrTo »KUBUMO y TPOJUMEH3UOHAJIHOM CBETY, CBAKOME je OJI HaC UHTYUTUBHO
jacHO IITa IMpeACcTaB/ba jeJJHO TeOMETPHUjCKO TeJio, OJHOCHO mosuenap. OCHOBHA
JeduHUNEja je TPenupoKo MOCTaB/beHa, Te JIOIYINTa II0CTOjalhe PAa3HUX BPCTA
reOMeTPHUjCKUX TeJjia, OJTHOCHO yOpaja M Teja Koja ce yIuimhy cama y cede, Koja
UMajy ,pyre” y CBOjOj CTPYKTYPU U 300T KOjUX Ce Pa3BUJia YATaBa HOBA I'DAHA
MaTeMaTHKe 10/l IMEHOM TOIIOJIOTH]a.

Hedununuja 2.1. Heka je M cKynm MHOTOYTJIOBa Tako Jia BasKH:
1° cBaka mBuITa HEKOT MHOTOYyTJIa U3 M je WBHUIlA JOIT TAYHO jeTHOT MHOTOYTJIA
u3 M (Tama cy Ta JBa MHOTOYIJIA CYCE/IHA);

2° Huxkoja nBa cycesmina MHOroyr/a u3 M HHCY y UCTOj PaBHU;

3° 3a cBaka JBa MHOroyria i u p w3 ckKyna M TOCTOju HU3 MHOIOYIJIOBA
Ly [ 425 -y M, () Y KOME CY CBaKa JIBA y3aCTOITHA MHOTOYTJIA Y HU3Y CYCE/IHA.

YHUjy cBUX IMOBPIIA MHOTOyTJIoBa n3 M HasmBaMo Uoauegapcra twospw. Te mo-
BPIIN Ce 30BY UbOCHU, JOK Cy CTPAHHUIIE U TeMeHa THX MHOTOYIJIOBA UBUUE T
wemena TIoJIneJapcKe MOBPIIU. J[Be IJBOCHU Cy Cyce/lHe aKO MMajy 3ajeTHUYIKY
VBUILY, & JIBA TEMEHA Cy CyCeJHa aKO Ce Hajla3e Ha MCTOj MBUIIH.

[Tonmnenapcka TOBpPII je Upocilic aKO HUKOjE JIBE€ HecyceHe IIJbOCHH HeMajy
3ajeJTHTYKUX Tadaka, OCUM Y CJAydajy Kaja WMajy caMo jeJIHO 3ajeJIHUYKO TEME,
IIpU 9eMy CKYII CBUX ILJBOCHU KOje CaJIp:Ke JeJIHO TeMe 00pa3yjy poraJb.

Hedbunnnmja 2.2. [loiuegap nipecTaB/ba YHU]Y TPOCTE MOJHEIAPCKE TTOBPIIHA U
JieJia TPOCTOPa KOje MTOBPII OTPAHUIABA.

4
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2.1.2 JlyajaHocCT

Jemna on BeoMa 3aHMMJBMBHAX OCOOMHA CBUX IIOJIMEIapa jecTe HUXOBA JIyaTHA
npupojia. Koanko rosi To arncyp/iHO 3Bydasio, CBAaKO T'€OMETPHUjCKO TeJI0 UMa CBOj
Hayaa”. lyaau cy jeMHCTBEHN TAPOBU IOJIHEIapa KOju Jeie ojipehere ocoduHe.
['pasie ce Beoma jemHOCTaBHO, CaMO Tpeda 3aMEHUTH TeMeHa ca CTpaHaMa U 00paT-
Ho. /Ipyrum peunma, cBako Teme he y JyaJJTHOM TeJTy TIPEICTaB/haTh CTPAHY JIOK he
CBaKa CTPaHa IPEJICTaB/hATH TeMe. ¥ MEeCTO Jia U3 TeMeHa W3JIa3€ UBHIE, Y JIyasy
he Ty cTpaHy OKpY»KMBAaTH UCTE UBUIE U HAPABHO OOPHYTO 3a CTpaHe. ¥Y3umajyhu
y 003Up Ja je cBaKO TeMe IOJIA3HOT TeJjla WHIMJIEHTHO UCTOM OpOjy MBUIIA KAO CBa-
Ka CTpaHa IeroBOT JIyaJa, JIAKO je 3aKJ/by9IUTH Jia JyaJd UMajy UCTU OpOj UBHUIIA,
JIOK ce OpojeBu cTpaHa u TemeHa Mehy cobom repmyTyjy. Hajmakima KoHCTpyKIuja
JlyaJia TpeJICTaB/ba jeJJHOCTABHO Cliajarhe IeHTapa (TEeKHUINTa) CTpaHa MOJa3HOD
Testa. JeMHO Teso Koje je caMo cedu Jyas jecte Terpaeiap (cauka .

2.1.3 TomoJsomnika cBojcTBa nosmenapa. OjiepoBa kapakTe-
pUCTUKA

[Tpuaajyhu o Tomosioruju moanesapa, 3aHeMapyjeMo IUXOBE METPUIKE OCOOMHE
7 CcaMo TJIeJJ]aMO MTOBE3AHOCT TeMeHa, IJOCHU U WBHUIA. Be3e Koje Mu mocMaTpamo
He 3aBHCe 0] METPUIKNX OCOOMHA IIOJINEeIpa, IMITo 3Ha4u J1a hemo mohwm ma medop-
MHUITIEMO TIOJINE/IPEe CBe JOK UyBaMo cBe Be3e m3mely Temena. To T3B. TOMOJIONIKO
nedopMucame He yTude Ha OpOj TeMeHa, IJOCHU U UBUIIA.

Hedununmja 2.3. 3a nonuenap P KaxkeMo Ja je pojia r, ako je r HajBehu moryhn
Opoj MoJIUroHA P1, Po, ..., Pn, TAKBUX JIA:

1° cBakm OJ1 THUX TOJIMTOHA je CacTaBJbEH OJ MBUIIA ToJyuejipa P;
2° HHUKOja JBa OJ TUX IIOJUTI'OHA HEMAjy 3ajeTHUYKUX TadaKa;

3° HUjeIaH OJi TUX IIOJIUTOHA He JIeJIU TOJUeJapCKy IOBPIIN Ha BUIINE OJ jeJHe
00J1aCTH, HUTH je 3ajeIHO Jiejie Ha BUIIE O] je/THe 00JIaCTH.

Heka je P nosenap myaror poga u y (O, 1) cdepa, rue je O nenrap u yHyTpa-
mmba Tadka noaueapa P. Tama ce monuegap P MoxKe TPOjeKTOBATH HA T3B. MaIly
Ha cdepu, Koja IIpeJicTaB/ba 1ojie/1y cdepe Ha 00J1acTh KOje 0JAroBapajy IJbOCHIMAa,
nosmesipa. [Ipu mpojekToBamy ce Takohe 3ajp:kaBa W pacrope]] IJbOCHU, TEMEHa,
¥ WBUIA, TAKO Ja WBUIAMA OJrOBapajy JIYKOBU Ha cdepH, JO0K Cy TeMeHa KPajmbe
Tayke TUX JykKoBa. VIHTYUTHBHO ce OBaj MPOIEC MOXKe Ha3BaTU ,,HATyBaBarbeM’
nosmenapa y cdepy. HomaTHo, 3a cBakKy Mally, MOXKe Ce HAIPABUTHU JIyasiHa Ma-
I1a IJie CTpaHe MOCTajy YBOPOBH M OOPHYTO, JIOK WBHIIE ITOCTA]y COIICTBEHU JIyaJjIn

(cuka [2.2).
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[Mosmenap je wemerno-wpan3uiuear (U3010HGAGH) AKO CEe HEroBa TeMeHa KPO3
IbETOBE CHMETPHje He MeIbajy, W caMo Memajy opujertarujy. [losmenpu koju
qyBajy IJHOCHU KPO3 CBOje CHUMETpPHje ce Ha3WBa]y U30egpanHi, JOK OHHU KOJU Ty-
Bajy WBHUIlE Ce 30BY U30I0HAAHU. AKO je Tojmemap M30TOKCAJaH, Tala je FeroB
nyas uzoenpasian. Takohe ako je Tesl0 M30TOKCAJHO OHJIA je M IHeroB JIyaJl UCTO
M30TOKCAJIaH.

Jleonapy Ojmep (mem. Leonhard Euler) je nemadku Maremarndap, KOjU je TO-
3HAT IO CBOM JIOIIPUHOCY Yy CKOPO CBUM I'paHaMa MaTeMaTuke. Tome y mpujor
ujie YUIbEHUIA Jla MOCTOjH Iiejia cTpaHuiia wikipedije ca JIMCTOM CTBapH KoOje Cy
HasBane 10 memy. OjepoBa KapaKTEPUCTUKA, TAKO3BAHA JpyTa HAJJIEIIa jeTHa-
KOCT MaTeMaTHKe je jeJlHa OJf MHOTMX CTBAapW Ha TO] JucCTU. BepoBajm mim He,
U TaKO3BaHa HajJellla jeJHaKOCT MaTeMaTHhKe je TaKohe JIeJI0 HeroBOI' yMa, IIOJT
nasusoMm Ojneposa dhopmymna u raacu e + 1 = 0. CmaTpa ce 3a HajJIenoM 3aTo
IIITO TIOBE3yje H OCHOBHUX KOHcTaHTH Maremaruke: 0, 1, e, m u ¢. Bpahajyhu ce Ha
IbeTrOBY JIPYTY HajJIelry Kpearujy, oHa jaje Be3y u3Mely Opoja TemeHa, uBuIla 1
IJBOCHU j€JTHOT T€OMETPHUjCKOT TeJa.

Hedbununuja 2.4. Ojreposa kapaxliepuctiuka je OCOONHA CBaKe Kjace Teja, Ha-
jdaerrhe o3HavYeHa ca X, M 3a by BaXKu t — 1+ 8 = x = 2 — 2r 171e cy t,7, S peaom
Opoj TeMeHa, UBUIA U CTPAHA.

Tena ca KojuMa CMO MU HajBHIIE YIIO3HATH Cy HYJITOr pojia (HIIp. TeTpaesap,
OKTaesnap, KOIKa UTJ.) U 3a BUX Baxku jga je yx = 2 — Or = 2. Ilpumep rena
Koju mMa Jipyraqunjy BpegHocT OjrepoBe KapaKTEPUCTUKE je TOPYC KO je TMPBOT
pojia m caMuM THUM 3a era Baxk XY = 0. Mory ce cnojutu jiBa oBakBa TOpyca u
TaJIa JIOOUjEeHO TeJIO je JPYyror poja u BaxKu Y = —2 (cimka . Osnaj mocrymnak
ce MOYKe MOHOBUTHU HEOPOjEeHO IIyTa Jia OMCMO JOOWMJIM Tejo poja r = n,n € Nj.
TeJto Koje HUje HYJITOT poja He MOYXKEMO HaIyBaTH y cdepy, Hero gooujamo cdepy
ca pydkama, OJIHOCHO OHOJINKO PYYKH KOJIUKHU je POJI Tejia. AHAJOrHO, TETO0 MMa
OHOJIMKO PyTa KOJIMKU je POJI TOT TeJa.

VY cBojoj kwu3u Reqular Polytopes, Harold Scott MacDonald Coxeter je to-
cTaBUO BeoMma MHTpuraHTaH ;oka3 (jrepoBe TeopeMme 3a TMOJIMEPE HYJITOT POJIa
kopucrehn Mame, y Koje je yTodmo moJimenpe, ocodomHy ayasHoctu u OjaepoBy
Teopujy rpadoBa 3a KOHTPOJLY HaJ MalaMa.

Teopema 2.1. 3a cBaku nosimeap P HyaTor pojia Baxu Y =t — 1+ s = 2.

/oxas. Heka je P monmenap HYJITOD pojia, KOjer TPaHC(OPMHUIIEMO Y Mally Koja
uMa t TeMeHa, § WBHIA U S cTpaHa. [loBe:kuMo cBa TeMeHa y jemHo cradio (rpad
6e3 IuKJIyca y KOM ce MOXKe HAIpaBUTH IIyT u3Mehy cBaka JiBa TemMeHa) Kopucrehu
uBHIlE Koje ux crajajy. Taga taj rpad nma t temena n tagno t — 1 uBuma. Caya,
YMECTO IIPEOCTAJINX MBUIA NCKOPUCTHNEMO HUXOBE JIyaJlHe IIapoBe U CBa JIyaJIHa
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TeMeHa (OpUTMHAJIHE CTPaHe) Ja OUCMO HAIIPABUJIN jOIl jeHO cTadso. He mocroju
HAYMH JIa CBa TeMeHa HOBOI I'pada HUCY IOBe3aHa, jep OM TO MHaYe 3HAYWIO J1a
je jeHa oJ OPUTMHAJHAX CTPaHA 3aTBOPEHA Ca CBUX CTPaHa y IPBOM rpady, IITO
Om 3HAYMJIO Jla TPBU rpad MMa IUKJIYC, OJIHOCHO HUje cTadio. Takohe y ciaydajy
Jla 0Baj rpad MMa IMUKJIYC, TO OM 3HAYWJIO JIa je jeJHO OJ OPUTHHAJHHUX TEeMEHa
HEIIOBE3aHO Ca OCTATKOM, IITO je Takohe KOHTPAIUKTOPHO Ca HAIUM OJadUpPOM
rpacda kao cradsa. Tume je u gyasau rpad 3ampaBo cTad/Io ca S TEMEeHa U TaIHO
s—1 uBumna. Iormrro cy y rpahemy oBor rpada nCKopuIiTene cBe UBUIE WU FbUXOBU
JIyaJTl TavHO TI0 JeJTHOM, 3aKJbydyjeMo Ja

t-1)+(s—-1)=1

= t—1+s5=2

quMe je JIOKa3 3aBPIIEH. [

2.2 IlpaBumaHU moJjmueapu

2.2.1 dedunucame

Hedbununuja 2.5. [loauenap nyaror poma P je Gpasunar aKo BaXKu J1a:
1. Cse crpane noueapa P cy mpaBUJIHA MHOTOYTJIOBU;
2. Cse crpane nomeapa P cy melycodHo momynapHe;
3. Csu porsseBu nosimesipa P cy mehycodHo momgymapHm.

[To 0BOj meduHULEjI MOXKe ce TOKA3aTH Jia IIOCTOJU HEe BUIIE OJ H IPABUIHUAX
IoJIineiapa, a 3aTUM Ce MOXKEe CBAKM OJ] FbUX KOHCTPYHUCATH M THUME JO0KA3aTH JIa
onu nocroje. CBa mpaBU/IHA TeJIa Cy M30TOHAJHA, M30€IpaIHA U N30TOKCAJIHA.

Teopema 2.1. IlocToju HajBuIEe 5 NPABUJIHUX TOJIUEIAPA.

/loxas. TlomTo cy cBe cTpaHe MpPaBUJIHA MHOIOYTJIOBHU, 3a YHYTPAIIILA yIao je/IHe
cTpaHe Baxu « > 7/3 mTo je ciydaj Koa Tpoyria. Ja du ce HampaBuo porasb, OH
MOpa OUTH MakKap Tpuejap, TUMe IMPABUJIHU IIECTOYTJIOBU HE MOTY OUTH YIOTpe-
osbenn, jep 3o = 3-2m/3 = 27 mTO je 3ampaBo paBaH, a He porasb. Jlakie, jeauHu
MOryhm MHOTOYTJIOBU CY TPOYIJIOBU, Y€TBOPOYIJIOBU M METOYTJIOBH.

3. Y jexnoM porsby ce MOy Hahu Tpu, YeTUpH WU TIET TPOYTJIOBA, JTOK Beh TecT
YIOTIY Y]y TIeIy paBaH, onxHocHo 6 = 67 /3 = 2. Tume je moryhe umaru 3
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[IpaBUJTHA TIOJIME/IPa KOHCTPYHUCAHA CAMO ITOMONY TPOYyTJIOBa Schldﬂi—jeBH)ﬂ
oznaka: {3,3},{3,4},{3,5};

4. Beh gerupn kBajpara 3aKianajy pasaH, oaHOCHO 4a = 47w /2 = 2mw. Tume
MozKe 1ocrojaru camo {4, 3};

5. Taxobe, Beh weTupu neroyriia 3akianajy pasas, oaHocHO 4o = 4-37/5 > 27,
TAKO JIa MOXKe Jia ToCToju jeauno {5, 3}.

]

Ogo je dmo moka3 kopucrehn MeTpudke 0COOMHE MPABUIHNX MHOTOYTJIOBA, aJIn
O TpedaJio y 0J1eJbKY O TOIOJIOIIKAM CBOjCTBUMA ITOJINEAPA JIOJATH U TOIIOJIOIIKN
JIOKa3 OBE TeopeMe.

/loxas. Heka je P npaBwiaum noamenap. laja je cBaka cTpaHa OrpaHUYeHa Ca
p UBUIA, a CBaKa WBUIA OorpaHnydaBa 2 crpane. Takobhe je cBako TeMe Kpaj ¢
pa3IMYNTUX WBUIA, JIOK CBAKa WBHUIA MMa 2 TeMeHa 3a Kpajese. /lakie, Baxu
sp = 2t u tq = 2i. Kaga o 3amennmo y OjepoBy dhopMysry 3a TeJo HYJITOT poja

JI001jaMo
2 2 1 1 1 1 p+qg 1
. — —— >
P q p q i 2 Pq 2

S2p+29>pgs4>pg—2p—2q+4
4> (p-2)(¢-2)

Kako cy p n ¢ mpupoauu 6pojeBu cTpaHulla y MHOIOYTJIY M IIJOCHH Y DPOTJBY, OHH
He MOI'Y OUTH Mambu of 3, 1a ¢y p — 2 u ¢ — 2 npupojauu dopojesu. Taja cy jeaune
kombunarmje {p, q} 3anpaso {3,3},{3,4},{4,3},{3,5} u {5,3}. O

Kokcerep cBojum jiokazom, y kusu Regular Polytopes, 3amemyje morpedy 3a 3
yCJIOBa IIpH JAeUHUINjU TPABUIHOT TEJIA Ca CaMO JiBa. ladHuje, 3aMerbyje IpyTru u
Tpehu ycjoB ca camo jeTHUM, a TO je Jia Cy CBe TemeHe purype npasuine. Temere
¢uiype Cy MHOTOYTJIOBU KOjU Ce J00Mjajy CIlajar-eM CPeIUITa UBUIA OKO je/THOT
Temena. Huje oKa3ao eKBUBaJIEHIN]Y, HO caMO CMep IJie U3 TeMeHHuX durypa
J1001ja J1a Cy CBe CTpaHe W POIJbEBU MOJyJapHH (C/IMKa .

/loxas. Heka je P nosmenap HyJATOTr pojia 3a KOra BayKH Jla Cy MY CBe IJbOCHU U
TeMeHe urype npasuiane. Ilomro cBake [aBe IJbOCHU JeJIe jeJHY UBUILY & Y jeIHO]
IJBOCHU Cy CBE UBHIIE jeJIHAKE JI00MjaMo Jia Cy CBe uUBHUIlE IoJmejsipa P jeHaxe.
Hexka cy one nyxwune 2[. Jly:kuna jejne uBuiie Temene purype je 2l cos %, rie je p

L Schléfli-jepn cumbom 03HAUABAjy HPABHIHA T€OMETPHjCKA TeJIa, M MHOIOYIJIOBE. 32 MHOIOY-
ioBe je Ta o3Haka {p} rue je p 6poj remena Mmuoroyrsiosa. Ilosumenpu ce osnauasajy ca {p,q}
TJIe P TMPEeICTaB/ha MHOTOYTA0, & ¢ OPOj MHOTOYTJIOBA OKO jeJHOT TeMeHa, OJTHOCHO KAaCHUje TeMeHY

durypy.
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Opoj uBHUIIA TOje/IMHE TIJHOCHU TToJIneipa P, TITo ce jacHO BUIU KaJa Cce Y TPOYLJIY
CacTaBJHEHOM OJI JIB€ IOJIOBUHE WBUIIA Jy’KUHE [ U WUBUIE TeMeHe (pUrype CIryCTh
BUCUHA U YCTAHOBU JIa je yrao Ha OCHOBUIIM TOT jeHAKOKPAKOD TPOYTJIa jeTHAK
HOJIOBUHHU CIIOJBAIITERET YIJIa TOJIMeapCKe TJbOCHH Bemuante 27 /p. ¥ ciydajy na
Cy IJBOCHU PA3JIMIUTE MCIOCTABUJIO OU Ce Jia OHJA TeMeHe (bUrype MMajy UBHIIE
PA3HUX JIy’KUHA, jep je p y Pa3IuduTUM IJOCHUMA Jipyraduje. (x)

Kopucrehn uumenunity ja cy cBe TeMeHne burype mpaBuHe, TEMeHa OJIueIpa
P 3ajenno ca lbUXOBUM TeMeHUM (hUrypamMa rpajie mupaMujie. Y CBaKOj Ol IJbOCHU
KOje caJipKe TeMe ce HaJla3’ jeHa CTpaHa MUpaMue Koja je 3aIIpaBo jeTHaKOKpa-
KI TPOYTao ca KparuMa JyKUHA jeJITHAaKUM ITOJIOBUHU JIyKUHA UBHUIA U 0A30M KOja
je meo Temene durype. Taja cy cBe cTpaHe OBe IUpaMU/Ie MOy IapHe U CAMUM TUM
je cama mmpamuja MpaBUIHA IITO 3HAYHU Jia je U POrajb OKO HEHOT BpXa IPAaBU-
sgan. lomaTtHo modujamMo Ja Cy CBU POIVbEBU TMOJYAAPHU, jep aKO OMCMO MMaJIu
paz3nduTe porjbeBe, TO OM 3HAYUJIO MeHmaTu Opoj uBHUIla TeMeHuX durypa. Kajga
Ou mpoMeHu I OpOj UBHUIlA TeMeHe (PUrype IpoMeHUIN OU U JIUeJapPCKU yrao, KOju
ou Ouo paziaumuaur Mehy porsbeBuMa, IITO ce He MOYKe JECUTH, a Cy CBU POIJbEBU
HOJy/IAPHU ¥ UMajy UCTHU OPOj IBOCHU . (%)

U3 (%), (**) u omadupa mosmenpa ciaeau Ja je moanenap P npaBuiaH. H

2.2.2 KoHcTpyKIirje IMMpaBUJIHUX TeJia

Naxo je Teopemom JIOKA3aHO JIa MOKe IOCTOJATH €T MPABUJIHUX TeJja, 1A
Ou ce ydenmm j1a oHM 3a11paBo nocroje, Tpedasio ou ux KoHcrpyncaru (ciauka [2.5).
CBe KOHCTDYKIHje OCHM JO€KaeIpa Cy IPIINIHO jeIHOCTABHE.

e Terpaenap({3,3}) ce KoHCTpyHIIIE TAKO MITO Ce HAJI TEMEHUMA jeTHAKOCTPA-
HUYHOT TPOYTJIa Oonuiry cdepe MoJyIpedHrKa jeJHaKe TyKHHE Kao U CTpa-
Hure Tpoyria. Ilpecek oBux cdepa je 4eTBPTO TeMe TeTpaeapa.

o Xekcaemap({4,3}) ce KoHCTpyHIe caarambeM IPABOYIINX TPHeIapa Ha HC-
THM ynajbeHocTuMa. Tajia cy TeMeHa KOIKe 3allpaBo TeMeHa TUX TPHeIapa.

e Oxkraenap ({3,4}) ce korcTpywuine momohy JiBe IpaBUIHE YETBOPOCTPAHE U~
pamuie, KOjuMa ce TOKJIoNe Da3e, Taja Cy TeMeHa MUPAMU/A yIIPABO TEMEHA
OKTaeJIpa.

e Ukocaemap ({3,5}) ce KoHCTpywIlle TAKO IITO Ce y PaBHUMA jEJHOT Ipa-
BOYTJIOI TPHEAPa KOHCTPYUILY MPABOYTAOHUIM HYUje Cy CTPAHUIE y OIHOCY
3JIATHOT TIPEceKa TaKo Jia MapoBU CTPAHUIIA IPABOYT/Ia Oy/Ly MapaJjelHu Ca
JIpyre JaBe paBHU Tpueapa. Taga cy 12 pazjimuuTux TeMeHa IIPaBOyTaOHUKA
yIIpaBO TeMeHa ukocaejpa (cimka 77).
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e Jlonekaenap ({5,3}) 3axreBa HajKoMIUIeKCHUjy KOHCTpyKImjy. Hapasno mna
IIOCTOjeé MHOTe KOHCTPYKIIUje 3a JIoJeKaeap, ajan he OBje OUTH TpUKA3aHA
camo EykinnoBa, ona Koja je 3aBpiuia Faementtie. Kopucrehu niBe cycesne
crpane korike ABCD u AFED wn usuity AD xao opujertup hemo KOHCTPYH-
caTH jeJHy CTpaHy J0JeKaepa, JIOK HaJ CBAKOM JIDYTOM O/l JIBAHAECCT UBUIA
KOHCTpYyKInja uje anajoruno. Heka cy tauke G, H, I, J, K cpeaurmira jiyKu
penom BC, AD, EF, AB,CD. Heka je Tauka O, takse ga O € GHNJK. He-
ka cy tTaake M u N 3natau upeceru pegom ayxu OJ, OK, roe cy OM,ON
Behu omceurnn. ¥ pasnu Il koja je Hopmasina Ha pasan oxapeheny ca ABC D
u caapxku nupaBy M N koucrpyumemo Tadke P,(Q), R, Tako ma cy Iy:KH
MP,0Q, N R nopmasue uHa npasy M N u Hajnase ce 3a pa3He CTpaHe Jpyre
crpaue pasau ABC'D y onnocy na tauke F' u F'. Heka je S tauka npase H(Q)
tako Ja Baxu (S, H,Q) n d(S, ADEF) = OQ. Taga je meroyrao Koju cMo
XTeJN Ja KOHCTPYHUIemo ymnpaso neroyrao APRDS.



3

ApxumenoBa Teja

[IpaBusna Tesa 3axTeBajy MHOIITBO IIPABUJIA Y CBOjO] JIe(DUHUIIN]U, HAKOH Yera
[IPUPOJIHO CJIE U TMUTAIHE IITA O MPOUUILIO U3 JieDUHUII]A KaJla OU ce OJICTPa-
HIO 110 HEKH yCJI0B. AKO OMCMO HIILIN PEIOM KpOo3 HedUHUIN]Y MOJIHEeIpa, 18 OHIA
¥ TIPABUJIHUX TIOJIAEIapa U ,,3a2KMYPHUJIN’ Ha [0 HEKU YCJIOB, IIPBO KOje OU BUJIEIN
jecre y caMoj JleUHUIN]U [TOJIM€eIaPCKe ITOBPIIHU. Y CJIy4Yajy J& CBH MHOTOYTJIOBH
HUCYy MeD)ycOoOHO MOBE3aHU HU30M CYCEIHUX MHOIOYTJIOBA, IITO je yCJIOB 3 U3 Jie-
dunuITje 00U OM HIP. JBA TeTpaepa Ca UCTUM BPXOM TaKBa Jla UM Ce
octaTtak moBpiu yorinre He goaupyje. Crenehe Ha pemy jecte dmmeHuna mga cy
IIPABUJIHU TIOJTUEJIPH KOHBEKCHU, T1a KaJa OMCMO U3y3€JIU Taj YCJIOB JJOOUIH OUCMO
HEKOHBEKCHE ToJine ipe 1moj1 mocedbauM nmenoM Kepler- Poinsot-oBa Tejia, 0J1 KOjuX
2 yak HeMajy HU KOHBEKCHE IIJLOCHU, aJIM 33 IP2KaBajy IIPABUJIHOCT U O huMa hemo
neta/bHUje puyuaTu Kacuuje. Kaga Ou octaBuim mojynapHe IJOCHU U POTJbEBE,
Jobumn ou gucgernouge (Cauka . To cy HenpaBuIHM TeTpaegapu KOjU Ce MOLY
jETHOCTABHO HAITPABUTU OJ OMJIO KOT' OIITPOYIJIOI TPOYIJIa, TAKO INTO O CIOju-
JIN CPEeJININTa CTPAHWUIA U OHJIa ,[IPECABUIN~ TEMEHa Ca MambUM TPOYIJIOBUMA,
CIMIHUM OPUTHHAJIHOM, TaKO Jla ce TeMeHa u cTpaHuie cruoje. Kaja ou criojuim
JIBA TETpaejipa TaKo Jia Jiejie CTPaHy U TJIe/IaId IPEeOCTase M/bOCHA KAO jeJIaH I0-
nmenap, nodunn ou aunupamuny (ciuka [3.2), Koja nMa moxysapHe U IpaBUIHE
IJBOCHU, &JTM HE U MPABUTHE POTJhEBE.

3.1 Ilpm3me u aHTUIIPpU3ME

Kaza drcmo usbaruim yesioB J1a ¢y ¢Be cTpaHe HojyIapHe (M Kao MOCTIe/IUILy J1a
Cy POIJbEBU IIPABUJIHM), OCTAJIO OU HAM Jia Cy CTpaHe CBe MPABUJIHU MHOIOYIJIOBH
U CBU POIJbEBU Cy HOAyJapHHU. Y Ty rpymny cuajajy 3 Bpcre Tesa. [IpBa rpyma,
KOja je HajJIakIla 3a YOUWTH, jecy I[paBe jeJHAKOUBUYIHE Upusme (camka .
Ako je n Opoj crpanuna dase mpusMe, TaJa HEH OMOTAY UMa 7 KBaJparTa U JBe
0ase cy IpaBWJIHU N-TOYIJIOBU. Tajila cBakKM porajb CajJp:KU jeJHy Oa3y U JIBa

11
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KBaJIpaTa, 11a heMo oBakBe Ipu3Me o3Ha4YaBaTh ca 4 -4 -n = 4% - n, rie cy 4,4,n
pesoM OpojeBH CTpaHUIA IPABUIHUX MHOIOYIJIOBa y cBakoM porsby. OBako hemo
O3HAYABATU CBa TOJIYIIPABHUJIHA TeJIa Y OBOM IOTJIaB/bY — Kao ,,[IPOU3BOJL” Opoja
CTpaHUIa MHOTOYTJIa jeJIHOr POrjba, 0dbasupyjyhu ce Ha pejociesi(3a porsbese ca
BUIIIE OJ1 3 IJBOCHU). 3a CBAKy IPU3My Baxku t = 2n,i = 3n,p = n + 2 u HAPABHO
r = 0 3aTo mTO je KoHBeKCHa. Korka je nmpumep npusme 3a n = 4.

Caneneha rpyma odyxBara moJimepe BeoMa CJIAUTHE MPU3MaMa KOju HOCE HA3UB
antiutpusme (cimka [3.4). Tpase ce nocrasmpajylin qBa IpaBUIHA N-TOYINIA y JBE
rapaJieTHe PaBHU TAKO JIa UM Ce HOpMaJIHe TIPOjeKIIrje TeXKUIITa Ha HEKY O] PAaBHU
MIOKJIATIA]y, & MpOojeKIlje TeMeHa He IOKJjalajy Beh cy poTupane 3a yrao jeaHak
[IOJIOBUHU KapPAKTEPUCTUYHOI yIJIa TOI N-TOYyTJia. 3aTUM Ce TeMeHa 0a3a aHTu-
IIpu3Me CIajajy Hau3MeHUIHO, (hopMUpajyhnm oMoTad o/ HAU3MEHUIHO OKPEHYTHUX
JETHAKOCTPAHUYHUX TPOYTJIOBA, TAKO J& CBAKO TE€MEe POrvba CaJIPXKU TPHU TPOYTJIa
u 6a3y. AHTHIpU3Me HOoce 03HaKy 3 -3 -3 -n = 3% -n. 3a cBaKy aHTHUIPU3MY BasKH
t =2n,1=4n,s = 2n+2, kao u Hapasuo r = (. OKTaegap je npuMep AaHTUIIPUIME
3an = 3.

[Tocnenma rpyna uma taduno 13 rena. Mako Apxumen HUKa HUje IIpeys3eo 3a-
cayTe 3a WX, OHU ce Ha3mBajy ApxumenoBuMm TejanMa. Pazjaumuante jgureparype
VKJbYy4yjy TpaBUJIHE IOJINEIpe, TPU3Me W AHTUIPHU3ME y OBY TPYILy. ¥ JIABHOM
cy nopehanu pactyhu 1Mo KOMIIJIEKCHOCTH U OpOjy CTpaHa, aJii he OBJie OUTHU TIO-
JleJbeHn 1o ToMe Kako ce rpajsie. Ce mpusMme, anTunpusme u csux 13 ciemehux
ApxumenoBux Tejia cy M30TOHAJHA, ajtu HuCy u3oeapasina. Camo nojeanna Apxu-
MeJIOBA TeJIa, Cy M30TOKCAJIHA.

3.2 Opacename NpaBUJIHUX ITOJINEapPa

Hajmpocruju Haunn nodujara NpBUX IeT APXUMEIOBUX TeJia jecTe OJICerarhe
BpxOBa MpaBuIHuX nosuesapa. Opysumajyhu oncedke onrosapajyhe Benuanse ca
CBHX TeMeHa, JIOOMjaMO TIPABUIHEe MHOrOyTJIoBe {2pg} yHYTAp MOYETHUX MJBOCHU 1
MHOTOYTJIOBE {qo} KOju Jinde Ha TeMeHe (burype, aju cy Mambu U OJINKHA TeMEHUMA,
rze je {po,qo} opurunaman nonuesap . Ilomro HOBa TeMeHa 100MjaMO TAKO IITO
JIIeIPy O/ JiBe ILJHOCHU IIOJIME/IPa JI0JIaMOo jOIII jeJIHY paBaH, CBaKU porajb he OuTu
Tpuesap u caap:kartu asa {2pg} u jeman {qo}, ma je o3HaKa CBaKOr' O] OBUX TeJja
2po - 2po - ¢o. Tume mMaMo mmeT HOBUX APXMMEIOBUX TeJIa .

VY cBakoM oj1 B-UX, CBaKO TeMe porsba (2p)? - g je Teme camo jeaHe mbocHu {q}.
30or Tora Baxu t = ty - q, vae je tp Opoj Temena opuruHaJiHOr Tosmespa. Cse
IJHOCHU OPUTUHAJIHOT TIOJINE/IPA OCTajy y CAcTaBy HOBOHACTAJIOT, aJlk ce Jiojiaje to
IJBOCHU KOje Cy Pe3yJITaT ojiceriara. laja je yKynaH Opoj IbocHU S = Sg + to,
rIe je Sop Opoj TeMeHa OPHUIMHAJHOL moJienpa. /leo cBake WBHUIlE OPUTMHAJIHOT
rosimejipa Omhe HeKa OJ] MBUIA OBOT TeJjia, ajd Cy J0/laTe HOBE WBUIE HA HOBUM
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cTpaHaMa Koje HHCY CyCeJiHe, I1a je YKYIaH Opoj UBHUIA ¢ = iy + toq, TAe je g Opoj
UBHUIA ITOYETHOT IIOJIMEIPa.

1. Ogcevenu Wetipaegap nma 4 mecroyriosa u 4 tpoyria. Hberosa koudury-

pamuja je 3 -6 -6 = 3 - 6% (camka [3.5al).

2. Ogceuena xouyka uma 6 ocmoyrsoBa u 8 Tpoyriosa. Fberosa kondurypariuja

je 3-8-8=23-8% (ciuka [3.50).

3. Ogceuenu oxtmaegap nma 8 mrecroyryioBa u 6 kBaapara. Hberosa xkoudwury-

pammja je 4-6 -6 = 4 - 6° (camka [3.51)).

4. Ogcevwenu gogerxaegap nma 12 neceroyryioBa u 20 Tpoyriosa. Hberosa kon-
dburypanmja je 3-10-10 = 3 - 10? (camka [3.571)).

5. Ogcevenu urocaegap nma 20 mecroyriioBa u 12 neroyriosa. Fberosa xondun-
rypanuja je 5+ 6 -6 = 5 - 62 (ciuka . OBo TeJio je BeoMa decTo BUDEHO
y dopmu dynadascke Jonre, rje je OHA YIJIABHOM 000jeHA TaKO Ja Cy IIeTOY-
IJIOBH IPHU, a IIECTOYTJIOBUA OEJI.

3.3 V¥YBpTame npaBUJIHUX IIOJIHegapa

OBa MeTojia 110/ipa3yMeBa OJBajarbe MJbOCHU OPUTHHAJIHOT TOJIMEIPa U POTH-
pame cBake OJl IbHX Y CBOjOj PABHU JO TPEHYTKa KaJla Ce MPOCTOP M3MeDy HHUX
MO2K€e TIOIIYHUTH jeJIHAKOCTPAHUIHUM TpoyryioBuMa. llomTo ce porupame crpana
MOK€ U3BPIIUTU U Y JUPEKTHOM M Y WHIUPEKTHOM CMEDPY, TaKO Jla IOCTOje HhU-
XOBa JIBA XUPAJTHA OOJIMKA KOjU CYy €HAHTUOMEPHU — OOPHYTUX OPHUjeHATIHja, KAO
cauke y oryiemaay. OBOM METOJOM HACTA]y JBa HOBA TeJia KOja Y3UMAajy KOIKY U
JozeKaeap 3a ocHoBy (cimka [3.6)).

Oba ce mpaBe 01 Sy Po-TOYTJIOBA KOjU Cy €0 OPUTHHAJHOT ToJmeapa. Hakon
IIITO OJIBOJUMO U POTHPAMO IJHOCHU OPUTHHAJIHOT TOJIHEIPa, YMECTO Ipehanrmux
UBUIA TIOCTABUMO JIBA jeIHAKOCTPAHUYHA TPOYIJIA KOju Me)ycoOHO Jejie MBHILY,
TaKO JIa jeJlaH O] IbUX JIeJIM UBUILY Ca JeJTHOM CTPAHOM, a JPYTHU ca JPYTOM U Jiesie
caMo jeJIHO TeMEe Ca OHOM CTPAHOM €a KOjOM He Jiejie UBUILy. Taia ocTany npa3HuHe
Ha MeCTHUMa Koja OM OJiroBapaJia TeMEHUMAa ITOYEeTHOT TOJIUEJIpa U OHA Cy TAYIHO
BeJIMIHUHE jeJIHOT jeITHAKOCTPAHUYIHOT TPOYTJia, OHU he JIeJIUTH caMO jeJTHO TeMe Ca
TPU IJBOCHHU TOYETHOI IIOJINEIPa - OHE TPU IJBOCHU POIJba TOT TeMeHa. laja je
oBaj moJineiap Kouduryparuje 3-3-3-3-py. VI3 Tora ce jacHO Bun Ja CBAKO TeMe
IIPUIIAJIA CAMO jeJIHOM Po-TOYTJLy, TUMe BaxKu t = ppSo. VI3 KOHCTpYKIHje ce BUIU
s = 8o + 2ig + ty. Oj1IepoBOM KapaKTEePUCTUKOM TIOJTHEIPa HYJITOT POJa Ce MOXKe
,H‘O6I/ITI/I'I::S+t—2:p080+80+2i0+t0—2.
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6. Yeprytia xouka je APXEMeI0BO TeJI0 HAIIPABJHEHO of 6 KBajapaTa I 32 TpO-
yria. Fberosa kouduryparmja je 3 -3 -3 -3 -4 = 31 - 4 (ciuxka [3.6al).

7. Yepnywiu gogexaegap je teno ca 12 meroyryioBa m 80 Tpoyriosa. berosa
kondurypamja je 3-3-3-3-5 = 3.5 (ciuka . OBo Tes10 MMa HajBUIIIE
IJBOCHU O] CBUX ApPXMMEIOBUX TeJia, 3aTO ce Hajuernhe Buha Kao MOCIE e
Ha JIICTU y JIATepATypH Koja odyxBaTa OBa TeJla.

Nako ce oBUM HaYMHOM JI00Hjajy CaMmo JBa HOBa TeJja, MOXKE C€ NPUMEHHUTH
WCTH IIOCTYIIAK U HA JIpyre npaBuine mnojuejpe. Kaga ducmo ypajauian cBe Kopake
3a TeTpaejap, JOOWIM OM mojmenap KoHdurypammje 3°, mMTO je yIpaBo MKOCae-
nap. Kom okTaenpa On ce mpoMeHMIa KOHCTPYKITHja, 3aTO IMITO TPOYTJIOBH KOJHU CY
3aMembUBAIN TEMEHA, CaJla He OU MOTJIU OUTU TPOYTJIOBH, HETO OU OWJIN KBaJIPATH.
SaHIM/BUBO je TOKA3aTH Jla je TO TeJO 3alpaBO YBPHYTa KOIKa, KaJjia OM MOCMa-
TpaJju TPOYIJIOBE ,y TeMeHHuMa’ Kao OCHOBHE CTpaHe, a KBajpare Kao ,TeMeHa’
OKTaej/ipa. AHAJIOTHA CUTyallfja ce JelaBa U KOJ[ UKOCAEIPa TAaKO IITO OU CaJia
IJIeJIaJId , TeMeHe  TPOYTJIOBE Ka0 OPUTMHAJIHE, JIOK O MeTOYTJIOBU OMJIN ,, TeMeHa”
MKOCAe/Ipa. 3aTo je jeITHOCTABHOCT Pa3/IMKOBaIba jeJMHU PA3JIOr 3aITO Ce OBA JIBa
TeJia 30BY 110 KOIIKU U JI0JIeKae/Ipy, jep Cy HBUXOBe CTPAaHe PA3JINIUTE OJ TPOYIJIOBA
KOjU OHU KOPUCTE Y KOHCTPYKIUjU. Y K/by4dyjyhu oBy ocoduny y od3up, peBU3NpPa-
Ha KoHurypamnuja ou ouna 3 -pg -3 -3 - qo, T7e je po = 3 wau gy = 3. BpojeBn
TeMeHa, CTPaHa U UBUIA OM OCTAJIM UCTU jep Ty HUTJE HUCMO IPETIOCTAB/HAIN /1
JIU Cy HeKe oJi cTpana Tpoyryiosu uiau He. o oBakBoMm popmyrtarujom Konpury-
panygje ymajia U UKocaeaap, Kao pe3yaTaT yBpTama KOIKe, IIa ce TO MOXKe HaBeCTH
Kao JOIII jeJIlaH O] Pa3Jiora 3aIlITo ce OBa Tejia MOCEeDHO 0J[Bajajy Kao CaMO YBPTAHE
KOIKe U Jojiekaeapa. OBo je caMo jeiaH 0OJ MHOTHX IIpUMepPa /e JIyaJTHOCT Tesia
Ma BEJIMYIHCTBEHY IIOCJIC/IUILY.

3.4 IlIpecename nmpaBMJITHUX IIoJIegapa

OBy merTomy hemo nedunncaru HaoBe3yjyhu ce Ha putdy o ayaanoctu. Moxkemo
y3etu mmap MeDycoOHO JayasHUX TMPABUIHUX TeJa W Hahu HUXOB MPECeK MPHU O/l
pebennm mosoxkajuma u tajga ducmo godmium cieneha nsa (tpu) rera. OBa rpyna
TesIa ce JI00Uja MOCTaB/bamheM JIyaJHUX [apoBa 3aje/lHO Ha CPeIuInTa UBUia (J1y-
aJIl MMajy UCTU OpOj UBUIA) U OHJA hie Teso Koje TParKMMO OUTH YIPABO HUXOB
npecek. HoBo Testo mma crpane y cBUM paBHUMA OPUTMHAJIHUX MTPABUIHUAX ITOJIU-
esapa. HoBe mBHIe HacTajy crajameM CpPEJIUINTa WBHUIA OPUTHMHAJIHUX Tesa, JIOK
HOBa TE€MEHa T0CTajy yupaso Ta cpemummTa. CBaka cTpaHa ce OHJIa MOXKe TJIeJaTh
Kao TeMeHa (PUTypa HEKOT 0J OpuruHaHux noJsmeapa. Onga he cBaku mosmenap

ot KOHMUryparmje po-qgo-Po-qo = Po-P1-Po-P1 = o~ q1-qo - ¢1, T1€ ¢y {Po, qo} 1
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{p1, 1} opurunamna nsa nommeapa. CBaka MBUIA MPUIIAIA j€THOM {po} U jemHOM
{qo}, ma cy oBa Tena mzoTOKCAIHA.

Cpaka uBnna ce Hasnasu y {po} u {p; }, ma Baxku i = py-so = p; - $1. Kopucru ce
CBaKa paBaH OpHUI'MHAJIHA JBa IMOJUEIpa, Mehy KojuMma HeMa, MOJIyJapHuX, I1a 300r
TOra TPUBHjAJHO Baxkn S = Sg + 1. CUBe cTpaHe u3Iyie/ajy Kao ocTaTak CTpaHa
[IOYETHOT TIOJINeIpa Ka/ia OMCMO OJICEKJ/IN TPOYTrao KOju HAaCTaHe KOJ TeMeHa Ka/la
CIIOJUMO CPEJIUIITa WBUIA, TAKO JIa je CBaKa CTpaHa CaMO Marmba U POTHpaHa 3a
I10J1a, KAPAKTEPUCTUYIHOT YIJIa Y OJHOCHY Ha modeTHy. Kao mro cMo panuje pek.iu,
CBa TEMEHa Cy CPEJIMINTa UBUIA TOYETHUX II0JINE/[apa, Ha IITa ce J10/iaje YUIHeHUIA
Ja UX UMajy UCTO W BaXKu t = g = 1.

[Tomro Mmehy mpaBwaHUM TOJMEeApUMa UMa 3 MMapa JIyaJHUX Teja, OYeKHBaHA
Cy TpHU TeJjia OBE BPCTe, aJid IOIITO je TeTpaejiap /JyaJlaH caM ceOU, OH I'PaJIU TeJIO
konduryparmje 3* mTo je ympaso okTaenap, ma ce OH He yBPCTaBa y OBY I'DYILY.

8. Kyboxiaegap je Apxume0BO TeJI0 CAUNLEHO O/ 8 TPOYT/IoBa 1 6 KBajIpaTa.
Iberosa koudurypanuja je 3-4 -3 -4 (cauka (3.72)).

9. Urocugogexaegap je ApxumenoBo Temo cadmmeHo o 12 meroyrioBa u 20
Tpoyrsiosa. Hberosa koudurypanuja je 3 -5 -3 -5 (ciuka [3.70)).

3.5 Ogacename nmpeceka MPaBUJIHUX IIoJinegapa

OBre heMO KOPUCTUTH UCTY METO/Y KaO Y OJIE/bKY KaJla CMO CBaKM POTaJjb
oncekst. Taga cMO 0J1 CBAKOT Py-TOYTJIA HAIIPABUIIN 2P)-TOYTa0 U YMECTO POIJHEBa
TeMeHa cy ounn gop-royryioBu. Cajia hemo 1Mo ucToM MOCTYIIKY U OJ1 Tejla Y OJIeJbKY
ozncehn porsbese. Taga he crpane {po}, {p1} ce upersopuru y {2po}, {2p;}. Ilo-
ITO 00a TeJia UMajy porjbese ca 4 crpane, Taja OJCENarbeM CBAKe YeTBOPOCTPAHE
nupaMujie hemMo JOOUTH 10 jesiHy HOBY cTpaHy (OCHOBY Te mmpamuje), Koja he
Outu KBaapar. AHAJIOIHO O/IesbKYy [3.2] cBako HOBO TeMme mpumasa PaBHUMA IIOJIH-
rona {2pg} u {2p;}, anu u paBHE OBUX KBajpaTa, Tako ja he cBaku porab duTn
Tpuemap, ma cy oba Teja KoHdurypammje 4 - 2pg - 2p;. 3a cBakKy CTpaHy HOYETHOT
Teja CMO JIOOW/IU CTPAHY HOBOT TeJIa YHYTap e, aJli CMO M YMECTO CBaKOT TEMEHa,
JI0OMJI TIO jeflaH KBaJparT, Ia je yKylaH Opoj crpaHa s = s+t = sg + $1 + 1o,
rje cy s, OpojeBu crpaHa m TemeHa Teja npeceka. CBaKO TeMme IpUIIAIA Ca-
MO jeJTHOM KBaJIpaTy, Ila je yKynaH Opoj Temena t = 4t = 4iy = 4i;. 3a cBaky
UBUILY Tejia IMpeceka JIo0ujaMo 1o jenny HoBy (Kpaly) uBuiy HoBOr Tena (yHy-
Tap), aju Cy JoJaTe U UBHUIlE KOoje MPHUNaajy KBaJIpaTy, IIa je yKylaH Opoj UBUIa
i =1 + 4t = poso + 4ig = p151 + 4iy.

10. Ogceuenu xkydoxtmaegap je ApxumMeI0BO TEJIO ca 8 MeCTOyTIoBa, 6 0CMOYTIIO-
Ba 1 12 kBajpara koudurypauje 4 - 6 - 8 (ciuka [3.8a)).
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11. Ogceuenu uxocugogexaegap je Apxumenoso Teso ca 20 mecroyriosa, 12 me-
ceroyryioBa u 30 kBajpara Kouduryparnuje 4 - 6 - 10 (cimka |3.80)).

OgBaj mocTymmak MOYKeMO ypaJIuTH U 3a IIPeceK JIBa TeTpaeipa, aiu je o Beh ypahen
y onesbKy [3.2] 3a oxTaemap.

3.6 PomOuuyna TeJia

PomMOuana Testa ce 100mjajy MeTOI0M KOja ce ca YBPTaheM TAKMUYIH 38 HAjKOM-
iekcHujy. MMa cimaHoCcTH ca yBpTameM, Kao 3aMehUBakhe UBUIA, CAMO IITO he
OBJIe OUTU 3aMeIbeHa TeMeHa, a UBHUIlE ,lpeTBopene” y Temena. OnBojuMo cTpame
IIOYETHOT TeJIa IIPECceKa, 3aTUM CBe CTpaHe POTUPAjMO Y HOBOj PABHU 3a IMOJIOBUHY
IBUXOBOI' KapakTepucTudHor yriia. CBe cTpaHe Koje Cy Jejnie TeMe Cajla MOTY CBe
OuTH TIOBE3aHe jeITHUM KBaJIpaTOM, KOjU e UBHILY ca cBakoM o crpana. Ceu
[IapOBU CTPaHa KOJU Cy JEJIUJIN UBHILY CaJIa Jeje caMo TeMe. Y IMOYEeTHOM Tey Cy
JIBE CTpaHe Je/Injie UBUILY U JIBa TeMeHa, a caJa Jieje TeMe y KOjeM HUCY CYyCeIHe
Hero cy msMmely BUX IIocTaBJ/beHa JIBa KBaJpaTa, Koja IpeJICTaB/bajy TeMeHa Koja
cy penmia. TuMe cBaKO TeMe MMa JIBE PA3/IMYUTE CTPAHE OPUTHHAJHOT TeJIa U JIBa
KBaJpaTa y KoHdurypanuju po-4-qy-4=po-4-py - 4.

Kako cmo mokazaim ja cy cBa TeMeHa 3aMerheHa Ca KBaJIpaTUMa, a MOYeTHE
cTpaHe Ccy cadyBaHe, YKyIaH Opoj cTpaHa je s = s +t' = sg+ 81 +19. CBako Teme je
HACTAJIO OJI UBUIIEC IIOYETHOI TeJla, 11a je YKyIaH Opoj TeMeHa t = i’ = pgSy = pi1S1.
bpoj mBuma ce Hajnaxine moka3dyje NMPeKO HOBOHACTAJIUX KBaJpaTa, jep HUKOja
JIBa OJ Ta KBaJpaTa He Jiejle WBUILy, I1a KaKO muX uMa t' ykymaH Opoj uBuIa je
1= 4t, - 420 = 421

12. Pombouunu kydboxtmaegap je ApxumMe0BO TEJIO ca 8 Tpoyryosa u 18 KBajpara
koudwurypamuje 3 -4 -4 -4 = 3 - 4% (coumka [3.9al).

13. Pomouunu uxocugogexaegap je ApxumenoBo teso ca 20 Tpoyriosa, 30 KBa-
npara u 12 meroyrinosa Kordwuryparmje 3 -4 -5 - 3 (cimka |3.90)).

Kao u 3a ckopo cBe MeTojIe /10 caJ1, IMa jOIII jeJaH C/Iy4aj KOjU HUje MOKPUBEH
OBOM JIUCTOM. JOIII jeTHO TeJIO KOje HacTaje IpeceliambeM jecTe OKTaeap U OHO UMa,
4 IJbOCHU y POrJbY. JIOrMYIHO je 3aMHUCIUTH Ce M MUTATHU 3aIITO HEe OMCMO MOTJIH J1a
yPaJMO UCTHU TOCTYIIaK HaJ OKTAeJIpOM, ajd TUME JI00HjaMO KyODOKTae ap KoOju
cMo Beh moduim y ojiesbKy u Tajia he cBe dopmysie 3a OpojeBe TeMeHa, CTpaHa
U UBUIIA U JlaJbe BAXKUTHU KaJIa y3MEMO IOYEeTHE IOJIneIpe Kao JBa TETPAE/IPa.
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3.7 KarajsamoBa TeJjia

Nako oBa tena Hoce ume desrujckor maremarndapa Ozxkena Karamana(dpa.
Eugene Catalan), o Huje nupBu Koju je ce daBuo mwuma. Kemiep je TOKOM CBOT
HUCTPaXKUBaIbha 3010egapa HANIIIA0 Ha HEKOJINKO oBuX Tesia npe Karamana. OBa Tesa
[pEeJICTaB/bajy Jyasie ApXuMeI0BUX Teja U MaKO He MPEeJICTaB/bajy MOJIyIpaBUIHA
Tesa, UMajy HeKe 3aHNMJ/bUBE OCOOWHE MPEKO JyaJHOCTHA. Y APXUMeETOBUM TeJIu-
Ma Cy CBe IJbOCHU OWJie MPaBUJIHN MHOTOYIJIOBH, Ta cy y KartaslaHOBUM TenmMa
[IPpaBUJIHU POIJHEBH, aJi HUCY u MehycodbHo nomyaapau. Takobhe cy y Apxumemno-
BUM TEJIMMa CBU POTJbEBH IOJYIAPHU, TUME Cy MPEKO JayajaHocTu y KarajaHoBUM
TeJMMa CBe IJbOCHU MeDycoOHO mojymapHe, anan Hucy tpasumide. CBako TeJo je
U TIPEHeJIO0 HEeKe OCOOWHE O] CBOjuX ApPXMMeEIOBUX Jyasia, TAKO MOCTOje U JIBA XU-
panna KaramaHoBa Tesa Koja Cy JyaJu YBPTHyYTe KOIKe W jojeKaeapa. OHu cy
[PUKA3aH y IPUIOry A ciImKama off 10 [3.14] Onn hie Surn npeacrasbenn y
Tadesn



4

KoMmmnozuiuje u creJiaiuje

4.1 Crejaluje MoJIMTOHA

Crenanuja je mporec mpo/IyKUBamba CTPAHUIIA, TOJIUTOHA WJIM TIJHOCHU ITOJIHe-
napa 0 Mehycodnor npeceka. Hoponacrasie Tadke cy HOBa TemeHa (pUType HJIN
Tesa godoujenor crenanujom. OBako odujene durype Wi Teja ce joIr HABUBAjY
u 36e3gacttium. ¥ paBHU heMO paJiu jeITHOCTABHOCTHU IJIEJaTU CaMO IIPABUJIHE I10-
JINTOHE, TIa je TpBa CTeJaIlfja MMeToyria KojoM ce mpoduje mentarpam Schlifli-ese
norammjdl| {5/2} (cimka [4.1a)). lecroyrao Takohe mma camo jemy cresanujy y
Buxy lasunose 3Be3ze ca HorauujoM {6/2} (cimka [4.15). Beh cenmoyrao, a sarum
¥l CBU IIOJIATOHHM Ca BHIIE TeMeHa uMajy 2 win Buute crenanuja (canka [4.1m). 3a
IIECTOYTa0, KBA/IPAT U CBE JIpyTre MapHe MOJIUTOHE MOYKEe Ce IPUIATHU O ITOJTUTOHIMA,
kao 1mro cy {4/2} u {6/3}, Koju 3anpaBo npencTaBBajy YHUJY BEJUKUAX JUjaroHa-
JIa Koje cajpke 3ajeHudKku rentap. llomuronu kao mro cy {5/3} wim {6/4} cy
sanpaso ucro mro u {5/2} u {6/2}, camo Kaja Ou ce TeMeHa crajasa OOPHYTHM
peJtoctiiesioM, 1ma iemo 300r YOIIITEHOCTH U jeTHOCTABHOCTH CAMO KOPUCTUTH OHE
rJie UMeHuIaI Huje Behu oj1 mosioBuHe Opojuoria. MHore Jimreparype u oBe OJIU-
rOHE CMaTpajy 3a IpaBUJIHE, NAKO HUCY KOHBEKCHU, jep UCIIyEaBajy JBa IIOTPedHa
yCJIOBa: MUMajy MOyJapHe CTPAHUIE W MOyIapHe YTJIOBE.

4.2 Crejammje mojsimeagapa

WcTu mporiec Koju ce o/iBUja KOJI IMOJIMTOHA, Ce OJIBUja U 3a nojueape. [Ipormm-
pyjeMo paBHH JI0 HbUXOBUX HOBHUX IIpeceKa KOje KOPUCTUMO 3a TeMeHa U UBHUIIE.
OBaj mporiec ce MOXKe ypaJuTH 3a CBa Teja, aJi je 3a HeKe M3Y3eTHO TexKe pa-

'OBa noranuja 103B0/baBa paloHaIHe Opojese y HeckpaheHoM 06Ky, rjie SpojuIal IpeacTa-
BJba OpPOj T€MEHa TIOJINTOHA, a MMEHMJIAIl KOJUM Ce PEJIOM CIajajy, IPyruM pednMa Koje je ciemehe
TeMe 110 pejly [PU BUXOBOM CIIajamby.

18
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3yMeTH IIITa Cy 3alpaBO HOBOHACTAJIE CTpaHEe U TJie U KaKO Jiejie uBuile. Takohe
0J1 jeJIHOT Tejla MOYKe HACTaTU JIyTH HU3 Pa3JUdUTHX CTeJallnja, Kao ITO heMo
BUJIETU KOJI nKocaeipa. [Ipsa ciiesayuja peacTaBiba HaJIOIPaby CBaKe CTpaHe Ca
MUPaMUJIOM, Yrja je Da3a OpPUTHHAJIHA CTPaHa, JIOK CTpaHe IMUpaMUJIe ITPUIIAJIA]y
paBHHMA cyceHUM cTpanama. Puraina cWesayuja TPEJICTaB/ba CTEIAIU]Y Koja y
cedu caJIpyKu CBe JIpyre CTesaluje Tesa, Ia U CaMO TeJIO.

O mpaBUIHEX TeJja, TeTpaelap M KOIKa HeMajy CTejallije, 3aTO IIITO CY KO
TeTpaeJipa CBe IJLOCHU CyCeIHE, JOK KOJ KOIIKe, ITapOBH IJOCHU KOje HUCY CYCe/I-
He cy IapaJesiHu, 1a ce HuKa | Hehe mpecehn m caMuM TUM HE MOXKEMO JOOUTHU
creqanujy. OKraegap uma camo jefaHy crenarnujy — stella octangula (ciuka
— KOMIIO3WIIMja JIBa TeTpaesipa o Kojoj he duru peun kacuuje). Ha maujarpamy cy
NPUKA3aHU [IPECeI PaBHU JojeKaepa (cimka , rJie je TMEeHTPAJIHU TeTOyTrao
cTrpana jojekae/ipa. CBe mmpaBe OBOT amjarpamMa mpejcraBbajy 10 paBHE ocTamx
IUOCHU OCHM HACIIpaMHe, jep je OHa TapaJjiejlHa, I1a HeMa IIpeceK ca OBOM paB-
uu. [IpBa cremanuja nosekaenpa ce apyraduje 30Be MaAl 36e3gactlit. OgeEKAEJap
(cnuka |4.4), npyra seauku gogexaegap (anKa, a Tpeha seauxu 3ee3gactiu go-
gexaegap (ciuka . Hkocaenap nma HajBuIlle IJLOCHU, I1a U HAJBHUIIE CTEJIAIN]A.
Mory ce npaBuru o7 13 rpyna pasiuduTuX JejJ0Ba PaBHU (CJIMKa, , HEYKJbY-
qyjyhu opurnHaJiHy cTpaHy ukocaeapa. Koj mkocaeipa ce MOTY KOMOWHOBATHU
pazmauTe rpylie, 3a Pas3anuKy oJ1 Jo0j/ieKaeipa. Tako modujamMo 4ax 58 pasIuauTuX
crenanuja (camka , 01 KOjuX Cy Tocaenmux 27 xupasHe (Ipase ce OJf ,JIEBUX
wn jecunx” rpyna). Logunre 1938. cy ce H. S. M. Coxeter, P. Du Val, H. T. Flat-
her u J. F. Petrie yapyxumn n objaBuyim Kmury 1o Ha3uBoM ,llenecer u neser
ukocaenapa”(enr. The Fifty-nine Icosahedra), Koja caipKu cBe cTeJallije HKOCA-
eJ/lpa U IBUXOBUX HIyCTpaImja, rie je 59. crenamuja ynpaso [ImaTonos nkocaemap.
QuHaJIHA cTesalja UKOCcaeIpa CaJp:KU CBe ocTaje y cedu u m3rpabheHa je camo

ox rpyme 13 (ciuka 4.10)).

4.3 HekoHnBeKcHa InmpaBuUJIHA TeJia

AKo moJsieapuMa IPUCTYIIUMO UCTHM HAYMHOM Kao W IOJUTOHMMA, JOIYIITa-
jyhm ma ce y Schlafli-jeBum cumbonma mojape parmoHaaIHn OpojeBu, Te cmaTpajyhn
7 TaKBe IOJIMe/Ipe MPABUIHUM, J00MjaMO jOI YeTupu npasBumiHa Tesa. lomarHo,
KO/I TIoJTHe/Iapa NeMo cMaTpaTH JIa U p U ¢ MOT'Y OUTH PaIMOHAJHE, jep ¢ MOXKEMO
nocMaTpaT Kao TeMeny urypy osHake {q}, ma TuMme JO3BO/HABAMO A U TEMe-
He ¢urype, 0JHOCHO POIVbEBU Oy/Iy MPABUJIHUA Ca TUME Jia Ce IPeCcerajy camu ca
cooom. Ona cy apyraunje HasBaHa Kepler-Poinsot-oBa Tena.

6. Maau 36e3gactiu gogexaegap je pBa cresanmja goaekaeapa osnake {5/2,5}.
3a mwera Baxkm: s = 12, t =12, ¢ = 30, x = —6.
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7. Beauxu gogexaegap je npyra creianuja gonekaepa osnake {5, 5/2}. 3a mera
Baxkn: s = 12, t =12, 7 = 30, x = —6.

8. Beauku seezgaciiu gogexaegap je (pMHAIHA CTeJalyja IOJCKAeIpa O3HAKE
{5/2,3}. 3a wera Baxu: s = 12, t = 20, i = 30, x = 2.

9. Beauku ukocaegap je cresnanuja mkocaeapa o3nake {3,5/2} y kojoj cy ykiby-
gene rpyne 11 u 12 (csmka 4.9). Ba mera Baxkun: s = 20, t = 12, i = 30,

X = 2.

Y HOBHjOj JIUTEPATypHU Ce OBa YETUPH IIOJIMEJpPa YBPCTaBajy y IPaBUJIHA, TaKO
Jla OHJ@ YKYITHO MMa 9 IpaBUJIHUX TMOJIMENapa, JOK Ce OPUTMHAJIHUX D HA3WBA]y
[LnaronosuMm. MaJjim 3Be31acTu Jo/eKaeiap U BEJIMKU JIOJEKaelap Cy jejlaH y-
aJTHU TIap, a BEJIMKU 3BE3/aCTU JIoJeKae ap W BEJUKU WUKOCAeIap JIPYTHU JTyaJTHU
map. [Iporec koju 3ajsipkaBa Opoj cTpaHa W TPaHC/IUpa UX y IapaJjesiHe paBHU,
nooujajyhu 3Be3gacte TeMeHne purype, ce 30Be seauyarbe. Pe3yaraTtu oBor mporie-
ca HaJ| JIOJEKaeIPOM, UKOCAEIPOM M MaJIUM 3BE3JAaCTUM J0JIEKAECIPOM Cy PeIoM
BEJIUKH JI0/€KaeIap, BEJIMKA WKOCaellap U BEJIMKU 3Be3JIacTH JlojeKaemap. laja
ce MOXKe HaIpaBUTH JFjarpam pesaruja m3Mely pojiekaejipa, mKocae/ipa U OBa
qeTUpHU TeJia, KOju TpuKa3yje TyaJHOCT, BeINIamhe U CTEJTAI]y.

4.4 KoMmoo3mTHA TeJa

Kommnozunmja tena mpejcrasba yHUJY JIBa WIN BUIIE TOJUEIapa KOJHU JieJIe
nctu 1eHTap. 1o Mory OmTm Omyio Koja Tesa, ajqu heMo MU OBJE IOCMAaTPaTh
camo osipehene KoMmmo3nIyje Koje nMajy HeKy BpeTy npaBuaHocTu. Crio/bHa TeMeHa,
MOZKEMO CIIOJUTH y KOHBEKCAH IOJINe/Iap HYJITOT POJia U Ta/1a Ce Taj MOoJIneaap 30Be
omotay. Teo xoje ce moduje Kao mpecek ce Ha3UBa je3ipo, Koje ce MOXKe KOPUCTUTHU
Kao je3rpo 3a cresjanyje. barm u3 Tor passora, oBe JBe I'pylle jeje pa3Ha Tela.

4.4.1 llpaBujHa KOMIIO3UTHA TeJa

[IpaBmyrHa KOMIIO3UTHA TeJja MPEJICTaB/bajy KOMIIO3UIIMje KOje CYy M30TOHAJIHE,
nzoeapaJiHe u n3orokcasne. Fbux rakohe nma camo 5, Kao U MPABUJIHUX TTOJIMETA~
pa. [lodujajy ce ciarameM MpaBUJIHUX OJIHEIAPa O/ KOJUX U J00Ujajy CUMETpHje.
Kao u cam Terpaenap, oBa KOMIO3UIIKja je JTyaJiHA caMa CeOu.

1. Komuosuuyuja gea wetpaegpa (stella octangula), mo Kokcereporoj HOTaLLI/IjI/]EI

2Koxcerep je IpaBuIHEe KOMIO3HIHje IpeacTaBuo Kopucrehu Schlifli-eBy HoTanujy 3a mpaBuiHe
nosmrone. Y yriactuMm 3arpajgama [a{p,q}], {p,q} npeacraBmba Koju moamenap KOPHCTHMO 32
KOMIIO3HIIH]Y, JOK je a muxoB Opoj. Vcupen yriactux 3arpajga croju a1{pi,qi} IITO npeiacraBiba
OMOTadY W KOJIMKO OJ ¢ TOJMEJapa JeIu TeMe KOHBEKCHOI oMoTada. HaKOH yTiacTux 3arpaja,
ap{po, g0} O3HAUABA j€3rpO KOMIIO3UTHOT TeJIa KOJIUKO OJT G MOJIMEeapa Jejie UCTY CTPaHy je3rpa.
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{4,3}[2{3,3}]{3,4} , je ympaBo u cresanuja oKTaeapa, OJHOCHO HEHO je3rpo
je okraezap, JI0K je mweH omorad Koika (cauka 4. 11]).

2. Komtosuyuja tews wetpaegapa, noranmje {5,3}[5{3,3}]{3,5}, je xupasnna
crenanyja uxocaeapa (kopumhene rpyme 5, 67, 7, 9°, 10°) (ciuxa [4.13)),
OJITHOCHO MMa MKOCaejap 3a je3rpo u jojekaenap 3a omorad. Takobhe, oHa
je jequHa XupaJiHa KOMIIO3UIIU]a, 14 je 3aHUMJHPUBO BUJICTH Jia he heH jryall
OUTH HheH XUpaJIHH Hap.

3. Komuosuyuja gecew wetupaegapa, votammje 2{5,3}[10{3,3}]2{3,5}, je Ta-
kobe crenanuja nkocaenpa (kopuinhene rpyre 7, 9 u 10), 0JHOCHO UMa MKO-
caeqap 3a je3rpo ™ Jiojiekaeaap 3a OMOTad Kao W KOMIIO3UIHja IeT TeTpae-
napa (cimka . Nako oBa KOMIIO3UIHja €I OCOOMHE Ca MPETXOIHUM
KOMIIO3UTHHUM TEJIOM, OHa HHUje XUpaJIHa, aJid je W Jajbe JyaJlHa caMa cedu

(crmka [4.15]).

4. Komuosuyuja uew xoyru, Hotammje 2{5, 3}[5{4, 3}], mema upasuiizo Teso 3a
jesrpo (3aTo HU HEje HA3HAYEHO y HOTAIWMjU), HETO POMOMYHU TPHAKOHTAE-
JIap, aJu joj je omMoTad jofekaenap (ciaumka . IyaJs oBe KOMIIO3UIIHjE je
KOMIIO3WIIja IeT OKTae/lapa, aHAJIOTHO C THM JIa je OKTaeaap JIyaJsl KOIIKe.

5. Komuosuyuja e okwaegapa, norarmmje [5{3,4}]2{3,5}, je crenanuja nko-
caenpa (kopmmliena rpyma 2 — ciuka [£.170), omHOCHO MMa HKOCaenap 3a
je3rpo, J0K HeMa IPABUJIHO TeJIO 33 OMOTad, HEro mrocujogekaemsap. Jlyas
OBe KOMIIO3HUIH]j€e je KOMIO3HIIUja MeT KOIKH.

4.4.2 Kommnosuiimja AyaJIHUX TeJia

OBa kommosuryja je moryha 3a d6mio koju nap jayansaux tesa. [lomro mocroju
5 mapoBa JIyaJIHUX MPABUJIHUX TeJia, TMOCTOjU H OBAKBUX KOMIIO3UIMja rpahenux
OJ1, IPABUJTHUX TeJia. Y OBUM KOMIIO3WIIMjaMa, JIBA JIyaJHA Teja Jejie CPEeIUIITa,
UBUIIA. Je3rpo je mojmeiap CauubeH OJT TeMeHnuX (purypa oda Tesa, JIOK je OMOTad
ayan jesrpa. Kommnosunmje xonke u okraenpa (cauka [£.184), kao u monekaenpa
n mKocaeapa (cimka Cy 3alpaBo IMpBe CTeJalrje KyOoKTaeapa U UKOCH IO~
JleKaeipa, Koju cy muxoBa jesrpa. Ilpu rpabhemy KoMIosuimje MaJjor 3Be3/acTor
JIOJIEKae/ipa U BEJIMKOT JI0fIeKaeipa, JI00uje ce Jla ce 1e0 BEJUKHU JI0/IeKaeiap Ha-
JIa3¢W YHyTap MaJor 3Be3JIaCTOr JojeKaeapa (CauKa . Oge kommo3wuImje ce
takohe mory joduru u 3a mapoBe ApxumenoBux u KaramanoBux Tesa (0 KOjUX
cy 2 xupasne — upumepn: ciauke [4.18¢) [4.18d) 4.18r)).
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Joaarak b

Tabege
Nne {p,q} | Temena | Ilipocuu | Nnuie yaun
Terpaemap {3,3} 4 4 6 Terpaemap
Xekcaenap (konka) || {4,3} 8 6 12 Oxraemap
Oxraemap {4,3} 6 8 12 Kormka
Jonekaenap {5,3} 20 12 30 Nkocaenap
Nxocaenap {3,5} 12 20 30 Jonekaenap

Tabdesia 1: Ilinaronosa Tesa
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JIO/IATAK b. TABEJIE 42
Nwme Osnaka | Temena | IlibocHu WBume
N-TOCTPaHa MIPU3Ma 4?2 .n 2n n KBajapaTa, 2 n- 3n
TOYTJIa,
N-TOCTPaHa aHTUIIPU3IMA, 33.n 2n 2n TpoyrioBa, 2 n- 4n
TOYTJIa,
Ojicevenn TeTpaeap 3 - 62 12 4 Ttpoyrmna, 4 te- 12
CTOYyTJIa
OJcedena KoIka 382 24 8 Tpoyriosa, 6 36
OCMOYTJIOBa
Opceuenn okTaeap 4 - 62 24 6 xBajipaTa, 8 TIIe- 36
CTOYTJIOBA
Opcevenn moekaeaap 3.10? 60 20 Tpoyrsiona, 12 90
IIeTOYTJIOBA
Opacevenn nkocaeaap 5- 62 60 12 meroyrsiosa, 20 90
IIIeCTOYTOBA
VBpHYyTa KOIKa 3.4 24 32 Tpoyria, 6 KBa- 60
apata
VYBpHYTH Jl0/IEKaeTAD 3*-5 60 80 Tpoyrsiosa, 12 150
[IeTOYTJIOBA
Kybokraemap 3-4-3-4 12 8 Tpoyriosa, 6 24
KBaJpaTa
HNxkocunonexkaemap 3:5-3:5 30 20 Tpoyrsiosa, 12 60
[IeTOYTJIOBA
Opncevenn KyOoKTae1ap 4-6-8 48 12 xBajipata, 8 mie- 72
cTOTyJIOBa, 6 0OCMO-
YTJIOBa
Opceuenn UKoOCHI0IeKaeIAD 4-6-10 120 30 xBajgpara, 20 180
IecToyraoBa, 12
JIECEeTOyTJIOBA
PoMOuann kydokTaesap 3-43 24 8 TpoyrioBa, 18 48
KBaJpaTa
Pombuunn nukocugonexkaenap || 3-4-5-4 60 20 Tpoyrsaosa, 30 120

KBaJIpaTta, 12 mmero-
yIJIOBa

Tadesna 2: ApxumenoBa Tena
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JIO/IATAK b. TABEJIE
Nwme Temena | Ilibocuu | UBune | dyan
Tpuakuc Terpaenap 8 12 12 Ojyicevenn
TeTpaeiap
Tpuakuc okTaegap 14 24 36 Opiceaena
KOIIKA
Terpakuc xekcaemap 14 24 36 Oyicevenn
OKTaeap
Tpuakuc mkocaenap 32 60 90 Onceuenn
JoJIeKaeiap
[lenrakuc mojiekaesap 32 60 90 Onaceuenn
UKOCae ap
[Ienraronajnu uKocuTeTpaesap 38 24 60 YBpHYyTa
KOITKa,
[IenraronaHu XeKCEKOHTaE AP 92 60 150 | VBpuyTn
JIoJIeKaeiap
Pombuuannu nmonekaesap 14 12 24 Kyboxkraemap
PoMOuanm TpunakonTaesap 32 30 60 Uxkocunoie-
Kaeaap
Hucajakuc pomekaesap 26 48 72 Ounceuenn
KyOOKTae-
Aap
Hucnjakne TprakoHTaesap 62 120 180 Oscevenn
UKOCHUI0/Ie-
Kaegap
Henronanm uKoCcuTETpaeiap 26 24 48 Pombuann
KyOOKTae-
nap
HenTonaHm XeKCEKOHTae ap 62 60 120 | PoMmOuunm
UKOCHU/I0Te-
Kaegap

Tabesa 3: Karananosa Tesa




JOJ/IATAK b. TABEJIE 44
Nwme {p,q} | Temena | Ilibocunu | UBume | x
Maun 3Be3actu goxekaenap || {5/2,5} 12 12 30 -6
Benuku monekaemap {5,5/2} 12 12 30 -6
Besmku 3Be3nactu nonekaenap | {5/2,3} 20 12 30 2
Besnmku ukocaemap {3,5/2} 12 20 30 2
Tabesia 4: Kepler-Poinsot-osa tena
Kommnozunumja Schléafli-jeB cumdou Owmorau Jesrpo
2 Terpaenpa {4,3}[2{3,3}]{3,4} Komnxa Oxraenap
5 Terpaemapa {5,3}[5{3,3}]{3,5} Honexaemap Ukocaemap
10 Terpaemapa | 2{5,3}[10{3,3}]2{3,5} Honexaemap Ukocaemap
5 Korkn 2{5,3}[5{4, 3}] Honekaemap Pombuanu Tpu-
AKOHTae1ap
5 Okraemapa [5{3,4}]2{3,5} Ukocunonekaemap | Ukocaemap
Tabesia 5: [IpaBuwina KOMIIO3UTHA TeJIa
Kowmmnozunumja Owmorau Jesrpo
2 Terpaempa Komxka OxkTaenap
Komka n okTaemap Pombuunu nonexaesap KyboxkTaemap
Honekaetap n ukoca- | PomMOuvyHN TprakoHTae ap | MKOCHI0/IeKae 1ap
emap
MaJjmt 3Be3gacTa Ji0- Ukocaenap Honexaeiap
JleKaeap W BEJIUKH
Jlo/ieKaeiap
Beankn 3BE3aCTU Honexkaemap Wkocunoaekaesap
JIOJIEKaeiap M BEeJIMKH
uKocaeaap

Tadena 6: Kommnosuruje ayaHIX TEaa
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