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1. Dat je krug k i taqka A van ǌega. Iz taqke A su povuqene tangente AB i AC na
krug k (B, C ∈ k) i prava koja seqe krug u taqkama M i N i pravu BC u taqki P .
Dokazati da je
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=

√
BP
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.

2. Strana BC trougla ABC dodiruje upisani krug tog trougla u D. Dokazati da
centar upisanog kruga le�i na pravoj koja prolazi kroz sredixta du�i BC i AD.

3. Dokazati: ako se dijagonale AD, BE i CF tetivnog xestougla ABCDEF seku u
jednoj taqki, onda va�i AB · CD · EF = BC · DE · FA.

4. Dat je trougao ABC. Na ǌegovoj stranici BC uoqavamo taqku A1 na slede�i naqin:
A1 je sredixte strane KL pravilnog petougla MKLNP , qija temena K i L le�e na
du�i BC, M na AB i N na AC. Analogno su na stranama AC i AB uoqene taqke B1

i C1. Dokazati da se prave AA1, BB1 i CC1 seku u jednoj taqki.

5. Neka je O proizvoǉna taqka u ravni trougla ABC. Neka su M i N podno�ja normala
iz taqke O na unutraxǌu i spoǉnu simetralu ugla ∠BAC. Analogno definixemo P
i Q u odnosu na ugao ∠ABC, i R i T u odnosu na ugao ∠BCA. Dokazati da su prave
MN , PQ i RT konkurentne.

6. (IMO2000.1) Krugovi Γ1 i Γ2 se seku u M i N . Neka je AB prava koja dodiruje ove
krugove u M i N , redom, tako da je M bli�e pravoj AB nego N . Neka je C taqka
na krugu Γ1, a D na krugu Γ2, tako da je CD prava paralelna sa AB koja prolazi
kroz M . Prave AC i BD se seku u E, prave AN i CD u P , a prave BN i CD u Q.
Dokazati da je EP = EQ.

7. Ako su d1, d2,. . . , d2n+1 rastojaǌa temena pravilnog mnogougla A1A2 . . . A2n+1 od taqke
P na maǌem luku A1A2n+1 kruga opisanog oko tog mnogougla. Dokazati da je

d1 + d3 + · · · + d2n+1 = d2 + d4 + · · · + d2n.

8. Neka su α, β, γ proizvoǉni uglovi, takvi da je zbir bilo koja dva od ǌih maǌi od
180◦. Na stranama trougla ABC sa spoǉne strane su konstruisani trouglovi A1BC,
AB1C i ABC1, koji imaju pri temenima A, B, C uglove α, β, γ. Dokazati da se prave
AA1, BB1 i CC1 seku u jednoj taqki.

9. Dat je tetivni qetvorougao ABCD. U trouglove BCD, ACD, ABD, ABC su upisani
krugovi qiji su polupreqnici r1, r2, r3, r4, redom. Dokazati da je r1 + r3 = r2 + r4.

10. (Kineska teorema o krugovima) Neka je A1A2 . . . An n-tougao upisan u krug k. Izvr-
xena je triangulacija ovog poligona i u tako dobijene trouglove su upisani krugovi.
Dokazati da zbir polupreqnika ovih krugova ne zavisi od triangulacije.

11. Dat je trougao ABC i taqke M i N na pravoj BC, takve da je ∠MAN = 90◦ i
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.

Dokazati da su AM i AN unutraxǌa i spoǉna simetrala ugla ∠BAC.
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