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1. Na�i sve m,n ∈ N tako m2 − n | m + n2 i n2 −m | n + m2.

2. Na�i sve prirodne brojeve m i n tako da su m2 + 4n i n2 + 4m potpuni kvadrati.

3. Dokazati da (36m + n)(36n + m) nije stepen broja 2 ni za kakve prirodne m i n.

4. Dokazati da 5n2 = 36a2 + 18b2 + 6c2 nema celobrojnih rexeǌa osim a = b = c = n = 0.

5. Na�i sve prirodne m i n takve da je 2m − 3n = 7.

6. Odrediti sve proste brojeve p i q takve da je p(p + 1) + q(q + 1) = n(n + 1) za neko
prirodno n.

7. Neka prirodni brojevi a, b, c zadovoǉavaju 1
a − 1

b = 1
c i neka je d = (a, b, c). Dokazati

da su abcd i d(b− a) potpuni kvadrati.

8. Na�i sva rexeǌa jednaqine 2m + 3n = k2 u N0.

9. Neka je p neparan prost broj. Dokazati da postoje jedinstveni prirodni brojevi m
i n takvi da je m2 = n(n + p).

10. Rexiti 1
a + 2

b −
3
c = 1, a, b, c ∈ N.

11. Odrediti sve proste brojeve p i q takve da je p(p + 3) + q(q + 3) = n(n + 3) za neko
prirodno n.

12. Rexiti a! + b! + c! = 2n u skupu N.

13. Na�i sve prirodne brojeve n koji imaju taqno 16 pozitivnih delilaca 1 = d1 < d2 <
· · · < d16 = n takvih da je d6 = 18 i d9 − d8 = 17.

14. Ako je p prost broj, dokazati da 2p + 3p ne mo�e biti pravi stepen prirodnog broja.

15. Odrediti razliqite prirodne brojeve a i b takve da je b2 + a stepen prostog broja
koji deli a2 + b.

16. Za po parovima uzajamno proste brojeve x, y, z i t va�i xy + yz + zt = xt. Dokazati
da je suma kvadrata neka dva od tih brojeva duplo ve�a od sume kvadrata preostala
dva broja.

17. Na�i sve prirodne brojeve m i n tako da su m2 + 3n i n2 + 3m potpuni kvadrati.

18. Neka su p i q prosti brojevi takvi da je p2 + 1 deǉivo sa q, a q2 − 1 deǉivo sa p.
Dokazati da je p + q + 1 slo�en.

19. Ako za prost broj p va�i p2 = 2m3n + 1, m,n ∈ N, dokazati da je p 6 17.

20. Neka je n prirodan broj. U intervalu (n2, n2 + n) izabrana su dva razliqita broja
a i b. Dokazati da u tom intervalu ne postoji broj koji deli ab, razliqit od a i b.
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21. Ako je za prirodne brojeve a i b broj

b + 1
a

+
a + 1

b

ceo, dokazati da je (a, b) <
√

a + b.

22. Da li postoje prirodni brojevi x i y takvi da je svaki od brojeva:

(a) x + y, 2x + y, x + 2y;

(b) x + y, 2x + y, 3x + y

potpun kvadrat?

23. Rexiti (2k + 2l)2 = 2m + 2n u skupu prirodnih brojeva.

24. Neka su a, b, x, y prirodni brojevi takvi da a2 + b2 | ax + by. Dokazati da je (x2 +
y2, a2 + b2) = 1.

25. Ako su x i y prirodni brojevi takvi da x + y − 1 | x2 + y2 − 1 dokazati da je x + y − 1
slo�en.

26. Ako su p1, p2, . . . , pn razliqiti prosti brojevi ve�i od 3, dokazati da broj 2p1p2···pn +1
ima bar 4n delilaca.
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